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ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Nα αποδείξετε ότι η παράγωγος της σταθερής συνάρτησης  

f (x)=x είναι 1, δηλαδή , για κάθε (x)′=1, x∈Α. 

Μονάδες 7 

 

Α2. Πότε μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού Α λέγεται συνεχής ; 

Μονάδες 4 

 

Α3. Πότε μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού το Α λέμε ότι παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο 

στο𝑥0 ∈ 𝐴. 

Μονάδες 4 

 

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας, δίπλα 

στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι 

σωστή, ή τη λέξη Λάθος, αν η πρόταση  είναι λανθασμένη 
 

1. Ένα τοπικό ελάχιστο είναι πάντα μικρότερο από ένα τοπικό μέγιστο. 

2. Η παράγωγος της f στο  𝑥0 εκφράζει το ρυθμό μεταβολής της όταν 𝑥 = 𝑥0 

3. H εφαπτόμενη της γραφικής παράστασης μιας συνάρτησης f στο σημείο στο οποίο 

εμφανίζει η f ακρότατο είναι παράλληλη στον άξονα χχ΄. 

4. lim
𝑥→𝑥0

[𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)] = lim
𝑥→𝑥0

𝑓(𝑥) + lim
𝑥→𝑥0

𝑔(𝑥) 

5. Για κάθε x>0 ,(√𝑥)
′

=
1

√𝑥
. 

Μονάδες 10 

 

ΧΑΣΙΑΚΗΣ
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ΘΕΜΑ Β 

Η συνάρτηση f(x)=-2x2 +αx+β έχει γραφική παράσταση που τέμνει τον άξονα των xx΄ στα 

σημεία Α(-1,0) και Β(
1

2
, 0). 

Β1. Να δείξετε ότι α=-1 και β=1 

Μονάδες 6 

 

Β2. Να μελετήσετε τη συνάρτηση f(x) ως προς τα ακρότατα στο πεδίο ορισμού της . 

Μονάδες 8 

 

Β3. Να βρείτε τη μονοτονία και τα ακρότατα του ρυθμού μεταβολής της συνάρτησης f(x). 

Μονάδες 5 

 

Β4. Να βρεθεί το όριο : lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)

4𝑥2−4
 . 

Μονάδες 6 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Δίνετε η συνάρτηση f(x) =
2−𝑥

2+𝑥
   

Γ1. α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτηση f(x). 

Μονάδες 2 

β) Να δείξετε ότι f΄(x)=
−4

(𝑥+2)2
  

Μονάδες 3 

 

Γ2. α) Να μελετήσετε τη συνάρτηση f(x) ως προς τη μονοτονία στο πεδίο ορισμού της . 

Μονάδες 3 

β) Αν x∈ [−8, −6] να δείξετε ότι −2 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ −
5

3
  . 

Μονάδες 6 

 

Γ3. Να βρεθεί η εξίσωση εφαπτομένης της συνάρτηση f(x) στο σημείο που η γραφική 

παράσταση της f(x) τέμνει τον yy΄. 

Μονάδες 5 

ΧΑΣΙΑΚΗΣ
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Γ4. Αν y=-x+1 είναι η εξίσωση εφαπτομένης του ερωτήματος Γ3 η οποία τέμνει τους άξονες 

xx΄ και yy΄ στα σημεία Ρ και Σ αντίστοιχα. Να βρεθεί το εμβαδόν του τριγώνου ΟΡΣ 

όπου Ο(0,0) η αρχή των αξόνων. 

Μονάδες 6 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δίνεται η συνάρτηση f(x)=x2 +(4α+β)x+α+2β , α,β,x∈ 𝐼𝑅 

Δίνονται  

• Η 𝐶𝑓 τέμνει τον άξονα των yy΄ στο σημείο με τεταγμένη 3 

• Η κορυφή της παραβολής 𝐶𝑓  έχει τετμημένη 1 

Δ1. Να δείξετε ότι α=-1 και β=2 

Μονάδες 5 

 

Δ2. Για α=-1 και β=2  

Θεωρούμε συνάρτηση g:IR→ 𝐼𝑅 της οποίας η γραφική παράσταση προκύπτει από την 

οριζόντια μετατόπιση της γραφικής παράστασης της f κατά 2 μονάδες δεξιά.  

α) Να δείξετε ότι η συνάρτηση g έχει τύπο: g(x)=x2-6x+11 , x∈ 𝐼𝑅 

β) Να μελετηθεί η g ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα 

γ) Αν φ(x)= g(x)+ f(x) , να βρείτε τα διαστήματα στα οποία η 𝐶𝜑  δεν είναι κάτω από 

την ευθεία y=8. 

Μονάδες (4+3+2) 

 

Δ3. Έστω η συνάρτηση h(x)=√𝜑(𝑥) − 8  

α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της h(x) 

β) να υπολογιστούν τα όρια : 

1. lim
𝑥→1

𝜑(𝑥)−8

𝑓(𝑥+1)−3
 

2. lim
𝑥→3

𝑥−3

ℎ(𝑥)
 

Μονάδες (2+3+3) 

 

Δ4. Να εξετάσετε αν υπάρχει εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της h(x) που να είναι 

παράλληλη άξονα xx΄. 

Μονάδες 3 

ΧΑΣΙΑΚΗΣ


